Satz:
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Konvergenzradius

Gelte x = id
Gelte x :(ldR)l R+.
Sei a € R
Sei (a.) eine Folge in R.
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haben den gleichen Konvergenzradius
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Sei R e [0; »].
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genau dann, wenn fir alle t e [0; o] gilt:
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Sei R der Konvergenzradius von
0

n keNO

Mit den Methoden des folgenden Beweises 1lasst sich
offenbar zeigen:
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2: —%—-Rn ist absolut konvergent =
n!

n=0 keNO

K a

2: —n . ghta ist absolut konvergent
_Oy(n+a)

n= keNO



Bew. :

Ann. :

sei p, € [0; ©] der Konvergenzradius von

kK a
2: _%__Xn . Sei Py € m;aﬂ der Konvergenzradius
aop 1
keNO
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von 2: S B
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Zu zeigen ist also:



1. Fall: Py > Py

Es existiert also t e Rﬁ_ mit Py > t > Py - Dann folgt:
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[E: —%--th ist absolut konvergent
n!
n=0 keNO
und
k a
2: —_n___ . hta ist divergent
“o v (0t )
n= keNO

Andererseits gilt wegen (3) und (8) fiur alle k € NO mit
k>1:
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Widerspruch!



2. Fall: Py < Pgy

Wegen o € R+_ existiert 1 € N+_ mit I -1< a < 1. Dann
folgt mit (8):
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\v4 N = < *
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Aus der Potenzreihe 2: (——QIT;-XH+1 erhalt man
n + !
n=0 keNO

durch 1 —maliges differenzieren die Potenzreihe

2: o xn . Dann gilt nach Analysis fiur den Kon-
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vergenzradius R € Uk<m] von 2: Z——J%ET. xn+l
n + .

n=0 keN

R £p0<<pa

Es existiert also t € R+_ mit R <t < Py - Dann folgt:
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2: —n .t ist divergent
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n= keN
0
und
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2: —n . hta ist absolut konvergent
n:OY(n + a)
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Andererseits gilt wegen (*) flir alle k € NO mit kK > 1:
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Widerspruch!



